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 עובד לב ארי: לימוד והדרכה

 הוראות לנבחן: 

 

 ושאים:  שאלות בנ 5בבחינה  -

   . (  1,2)שאלות  שתי שאלות  -  גאומטריה 

 .  ( 3)שאלה  שאלה אחת   – טריגונומטריה 

 .  (  4,5)שאלות  שתי שאלות    -  פולינום, מנה ושורש  תחשבון דיפרנציאלי של פונקציי

 ! שאלות בלבד  4עליך לבחור 

 דקות.   160 -משך הבחינה -
 

 !  בהצלחה

 

 

 פרק ראשון : גאומטריה וטריגונומטריה במישור  

 

 נמצאות על הצלעות  𝐹 -ו 𝐷   ,𝐸.  הנקודות  1

      𝐴𝐵   ,𝐵𝐶 ו- 𝐴𝐶   של משולש𝐴𝐵𝐶  ,בהתאמה 

 .  𝐶𝐸𝐷𝐹כך שנוצר דלתון       

 

𝐵𝐶א. הוכח:        ∙ 𝐴𝐷 = 𝐴𝐶 ∙ 𝐵𝐷  . 

 נחתכים בנקודה  𝐶𝐸𝐷𝐹אלכסוני הדלתון       

      𝐺   . 

נתון:       
𝐺𝐹

𝐵𝐷
=

3𝐸𝐺

2𝐴𝐷
  . 

ב.  חשב את היחס       
𝐵𝐶

𝐴𝐶
   . 

𝐸𝐶ג. הוכח:        = 2𝐴𝐹 − 3𝐵𝐸    . 
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3. 𝐴𝐶   קוטר במעגל שרדיוסו𝑅   המיתר .𝐹𝐸 

 .   𝐻נקודה   𝐴𝐶חותך את הקוטר     

 .  𝐴𝐸נמצאת על המשך המיתר   𝐵הנקודה      

𝐸𝐹𝐶∢נתון :       = ∢𝐴𝐵𝐶   . 

𝐴𝐸א. הוכח :      = 𝐸𝐵   . 

𝐸𝐹𝐶∢נתון:      = 30°   . 

 את שטח המשולש   𝑅ב. הבע באמצעות     

  ∆𝐴𝐶𝐵       . 

 כך ש:   𝐵𝐶נמצאת על הקטע   𝐺הנקודה     

 𝐸𝐺 ∥ 𝐴𝐶 ,   𝐸𝐺 = 4     . 

 .    𝐴𝐶𝐵∆ג. חשב את שטח המשולש    

 

 

𝐴𝐵𝐶𝐷  (  (𝐴𝐷. לפניך טרפז שווה שוקיים  3 = 𝐵𝐶  10שהיקפו𝑎    . 

     𝐸   נקודה על הבסיס𝐷𝐶   :כך ש𝐴𝐸 ⊥ 𝐷𝐶   . 

𝐴𝐷נתון בנוסף :       = 2𝑎   ,∢𝐴𝐷𝐸 = 𝛽   . 

𝐴𝐵א. הוכח :        = 𝑎(3 − 2 cos 𝛽)     . 

𝐴𝐵ב. נתון :       = 𝐴𝐷   . 

 .   𝐴𝐵𝐶𝐷חשב את זוויות הטרפז          

𝑆∆𝐷𝐴𝐵ג. נתון:        = 16√3     . 

 .   𝐴𝐵𝐶𝐷מצא את אורכי צלעות הטרפז         
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 פרק שני : חשבון דיפרנציאלי של פונקציי ת פולינום, מנה ושורש 

 

𝑓(𝑥)תונה הפונקציה :  .   3 = 4√𝑥 − 𝑎𝑥       ,𝑎    . פרמטר 

 א. מצא את תחום ההגדרה של הפונקציה.        

𝑥נתון: המשיק לגרף הפונקציה בנקודה שבה        =  .   𝑥 -מקביל לציר ה 1

 .   𝑎ב. מצא את       

 (. מצא את נקודות החיתוך של הפונקציה עם הצירים.  1ג. )      

 (. מצא את שיעורי נקודות הקיצון של הפונקציה וסוגן.  2)          

 והירידה של הפונקציה.   ההעליי(. מצא את תחומי 3)          

 (. שרטט סקיצה של גרף הפונקציה.  4)          

𝑔(𝑥)ד.  נתונה הפונקציה          =
𝑓(𝑥)

𝑚
𝑦עבורו הישר  𝑚. מצא מהו ערכו של   = 4  

𝑔(𝑥)   (𝑚משיק לגרף הפונקציה             > 0  . ) 

 

 

𝑓(𝑥)נתונות שתי הפונקציות :  .   4 =
1

𝑥2
− 𝑎  ו-   𝑔(𝑥) =

4𝑥−4

𝑎𝑥
     ,𝑎   .פרמטר טבעי 

 (. מצא את תחום ההגדרה של שתי הפונקציות.  1א. )      

 במידת הצורך את האסימפטוטות המקבילות לצירים של שתי   𝑎(. הבע באמצעות 2)          

 הפונקציות.                  

 ובין האסימפטוטה   𝑓(𝑥)של הפונקציה  𝑥 -נתון: המרחק בין האסימפטוטה המקבילה לציר ה      

 יחידות.   5הוא  𝑔(𝑥)של הפונקציה   𝑥  -המקבילה לציר ה      

 ) מצא את כל האפשרויות( .  𝑎ב. מצא את        

𝑎נתון:         = 1   . 

 של שתי הפונקציות.  𝑥 -(. מצא את האסימפטוטות המקבילות לציר ה1ג. )       

 (. מצא את נקודות הקיצון של הפונקציות וסוגן )אם יש(.  2)           

 ונקציות עם הצירים )אם יש(. (. מצא את שיעורי נקודות החיתוך של שתי הפ3)           

 של שתי הפונקציות וסוגן.   הנקודות המשותפותד. מצא את שיעורי        

 ה. שרטט סקיצה של שתי הפונקציות.         
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     או  על ה לעו  𝐹 ו- 𝐷 , 𝐸.  ה  ודו  1

     𝐴𝐵 , 𝐵𝐶 -ו 𝐴𝐶  ל   ול  𝐴𝐵𝐶 ,בה א ה  

  . 𝐶𝐸𝐷𝐹     כ    ו ר דל ו  

 

𝐵𝐶     א. הוכ :  ∙ 𝐴𝐷 = 𝐴𝐶 ∙ 𝐵𝐷 .  

     כי  ב  ודה 𝐶𝐸𝐷𝐹     אלכ ו י הדל ו  

     𝐺 .  

       ו : 
𝐺𝐹

𝐵𝐷
=

3𝐸𝐺

2𝐴𝐷
 .  

     ב.    ב א  הי    
𝐵𝐶

𝐴𝐶
 .  

𝐸𝐶      . הוכ :  = 2𝐴𝐹 − 3𝐵𝐸 .   

 תרגיל 1

 

 

            

                                                                                                                                                     

 

 

 

 

 

 

 

טע ה                                                                                       י ו                                

 

(1                 )       𝐷𝐸𝐶𝐹                                         ו       דל ו   

(2                        )𝐷𝐶   ב יי  עזר 

 

 

(3                        )∢𝐸𝐶𝐷 = ∢𝐹𝐶𝐷                                  ( (.  1בדל ו  האלכ ו  הרא י  ו ה זווי  )לפי ) 

 

   

(4)                               
𝐵𝐷

𝐴𝐷
=

𝐵𝐶

𝐴𝐶
 𝐴𝐶𝐵  פט  ו ה זווי  ב  ול                                          

 

(5                   )𝐵𝐶 ∙ 𝐴𝐷 = 𝐵𝐷 ∙ 𝐴𝐶                                  ל א' כפל בה לבה"   + 

 

 

𝐺 
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    י ו                                          טע ה                                                        

 

(6                             )𝐺𝐹 = 𝐸𝐺                                    בדל ו  האלכ ו  הרא י  ו ה א  האלכ ו  ה   י 

( ( .  1) לפי  )                                                                                  

 

(7                            )
𝐺𝐹

𝐵𝐷
=

3𝐸𝐺

2𝐴𝐷
   ו                                   

 

(8                           )
𝐺𝐹

𝐵𝐷
=

3𝐺𝐹

2𝐴𝐷
  (6לפי )                                   

(9)          2𝐴𝐷 = 3𝐵𝐷      /  ∶ 3𝐴𝐷       

(10               )                  
𝐵𝐷

𝐴𝐷
=

2

3
  י וב                             

 

(11                    )            
𝐵𝐶

𝐴𝐶
=

2

3
 +   "ל ב' (  10( , )4כלל ה עבר לפי )                         

 

 

(12                             )𝐸𝐶 = 𝐹𝐶                                     בדל ו    י זו ו   ל  לעו    וכו   וו 

 (  (.  1)לפי )                                                                                           

 

(13                         )𝐵𝐶 = 𝐸𝐶 ּ + 𝐵𝐸                                     

  יבור  טעי                                                                                        

(14                      )    𝐴𝐶 = 𝐹𝐶 + 𝐴𝐹                                    

   

(15                         )𝐴𝐶 = 𝐸𝐶 + 𝐴𝐹                             ( 12לפי                                             .) 

 

(16                            )
𝐵𝐸+𝐸𝐶

𝐴𝐹+𝐸𝐶
=

2

3
 ( 15(, )13) ( , 11לפי )                                
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טע ה                                                                                       י ו                                

 

 

(17           )       2𝐴𝐹 + 2𝐸𝐶 = 3𝐵𝐸 + 3𝐸𝐶                                      כפל בה לבה 

(18                        ) 𝐸𝐶 = 2𝐴𝐹 − 3𝐵𝐸                                           י וב +   "ל  '  
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 2תרגיל 

 

 𝐴𝐶  וטר ב ע ל  רדיו ו 𝑅  .  ה י ר𝐹𝐸 

 .   𝐻  ודה  ב 𝐴𝐶 ו   א  ה וטר  

 .   𝐴𝐸   א  על ה    ה י ר   𝐵ה  ודה  

𝐸𝐹𝐶∢  ו  :    = ∢𝐴𝐵𝐶   . 

𝐴𝐸א. הוכ  :   = 𝐸𝐵   . 

𝐸𝐹𝐶∢  ו :   = 30°   . 

 א   ט  ה  ול    𝑅ב. הבע בא  עו   

  ∆𝐴𝐶𝐵   . 

  : כ   𝐵𝐶   א  על ה טע   𝐺ה  ודה  

 𝐸𝐺 ∥ 𝐴𝐶 ,   𝐸𝐺 = 4   . 

 .   𝐴𝐶𝐵∆  ב א   ט  ה  ול    .  

 

 טע ה                                                              י ו                        

 

(1)                       𝐴𝐶    וטר                                       ו  

                    

                       𝐸𝐶 ב יי  עזר 

 

(2                    )∢𝐴𝐸𝐶 =  זווי  הי פי  ה  ע   על  וטר היא                                   90°

 זווי  י רה                                                                            

 

(3                )∢𝐸𝐹𝐶 = ∢𝐶𝐴𝐸                                   זוויו  הי פיו  ה  ע ו  על    ו 

  וו  ,  וו  ב ודל                                                                            
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 טע ה                                                       י ו                            

 

(4              )        ∢𝐸𝐹𝐶 = ∢𝐴𝐵𝐶                                 ו   

 

(5 )∢𝐶𝐴𝐸 = ∢𝐴𝐵𝐶                                                      ( 4( , )3כלל ה עבר לפי) 

 

 

(6               )∆𝐶𝐴𝐸          זו  זוויו   ווה , אזי ה  ול   א  ב  ול               י             י  ווה  ו 

  ווה  ו יי                                                                                

 

(7        ) 𝐴𝐸 = 𝐸𝐵                                                         ב  ול   ווה  ו יי  ה ובה לב י 

 +   "ל א' ( 2הוא     יכו  + לפי )                                                                             

 

(8                           )𝐴𝐶 = 2𝑅                                 ( 1לפי ) 

 

(9           )∢𝐸𝐹𝐶 = ∢𝐶𝐴𝐵 =  (  3  ו  + לפי )                               30°

 

(10       )      𝐶𝐸 =
1

2
𝐴𝐶 =

1

2
∙ 2𝑅 = 𝑅                          א  ב  ול  י ר זווי , זווי    ודלה 

 , ה י ב  ול זווי  זו  ווה ל   י    30°                                                                              

 ( +  י וב 8הי ר + ה בה לפי )                                                                              

 

(11                 )𝐴𝐸2 + 𝐶𝐸2 = 𝐴𝐶2                             פט פי  ור  ב  ול  ∆𝐴𝐸𝐶  + 

                       𝐴𝐸2 + 𝑅2 = (2𝑅)2                           ( +  י וב10(, )8)ה בה לפי 

𝐴𝐸2 + 𝑅2 = 4𝑅   2                              

                       𝐴𝐸2 = 3𝑅2   /  √     

𝐴𝐸 = √3𝑅                                            
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                                                          י ו                                                                        טע ה                       

 

(12                       )𝐴𝐸 = 𝐸𝐵 = √3𝑅                       ( 7לפי  ) 

 

(13   )𝐴𝐵 = 𝐴𝐸 + 𝐸𝐵 = √3𝑅 + √3𝑅 = 2√3𝑅        יבור  טעי  + ה בה +  י וב  

 

(14          )𝑆∆𝐴𝐶𝐵 =
𝐶𝐸∙𝐴𝐵

2
=

𝑅∙2√3𝑅

2
= √3𝑅2             ו  ה ל י וב  ט    ול  + ה בה לפי  

 (  +  י וב 13( , )10)                                                                            

   

(15              )𝐸𝐺 ∥ 𝐴𝐶                                                 ו   

 

(16)                      𝐸𝐺    ביל י ר ה ו ה  לע א   ב  ול  , ו                              טע א  עי  

 (  7, הוא  טע א  עי  + לפי )א ר ל לע                              𝐴𝐶𝐵∆ב  ול                           

 

(17               )𝐸𝐺 =
1

2
𝐴𝐶 =

1

2
∙ 2𝑅 = 𝑅                    טע א  עי  ב  ול    ביל ל לע  

 ( 8לפי )ה לי י  ו ווה ל   י ה + ה בה                                                                             

 +  י וב                                                                               

 

(18                      )𝐸𝐺 =    ו                                        4

 

(19             )            𝑅 =  (  18( , )17כלל ה עבר לפי )                                    4

 

(20   )𝑆∆𝐴𝐶𝐵 = √3 ∙ 42 =  ( +  י וב +   "ל14ה בה לפי )                                3√16
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 3תרגיל 

 

𝐴𝐵𝐶𝐷  (  (𝐴𝐷לפ י  טרפז  ווה  ו יי    = 𝐵𝐶  10 הי פו𝑎   . 

𝐸    ודה על הב י  𝐷𝐶   :   כ𝐴𝐸 ⊥ 𝐷𝐶   . 

𝐴𝐷  ו  ב ו ף :   = 2𝑎   ,∢𝐴𝐷𝐸 = 𝛽   .                                         2𝑎                                                  

𝐴𝐵א. הוכ  :   = 𝑎(3 − 2 cos 𝛽)    . 

𝐴𝐵ב.   ו  :   = 𝐴𝐷   . 

 .   𝐴𝐵𝐶𝐷  ב א  זוויו  הטרפז      

F     : ו   . 𝑆∆𝐷𝐴𝐵 = 16√3                                                                         .

 .   𝐴𝐵𝐶𝐷  א א  אורכי  לעו  הטרפז  

 

 

 

𝑃𝐴𝐵𝐶𝐷                         .א  = 𝐴𝐷 + 𝐵𝐶 + 𝐴𝐵 + 𝐷𝐶 = 2𝑎 + 2𝑎 + 𝐴𝐵 + 𝐷𝐶 

         = 4𝑎 + 𝐴𝐵 + 𝐷𝐶 = 10𝑎 

 

 

                                                        𝐴𝐵 + 𝐷𝐶 = 6𝑎 

 

   𝐵𝐹                      ∢𝐵𝐹𝐸 = ∢𝐴𝐸𝐹 = ∢𝐸𝐴𝐵 = 𝐵𝐹כ   :     ב יי  עזר90° ⊥ 𝐷𝐶  

 

 

                                                      𝐴𝐵𝐶𝐷    לו  זוויו  י רו  הוא  לב (   בעל לב  )  רובע  

 

  

∢𝐷𝐴𝐸 = ∢𝐶𝐵𝐹 = 90° − ∢𝐴𝐷𝐸     , ∢𝐴𝐸𝐷 = ∢𝐵𝐹𝐶 = 90°      , 𝐴𝐸 = 𝐵𝐹 

 )  לעו    דיו   וו  ב לב (               

 

𝛽 𝛽 

2𝑎 
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                                                          ∆𝐴𝐸𝐷 ≅ ∆𝐵𝐹𝐶        לפי   פט  פיפה ז. .ז 

 

                                                     𝐷𝐸 = 𝐹𝐶             לעו   וו  בה א ה ב  ול י   ופפי  

 

                           ∆𝐴𝐸𝐷  :           cos 𝛽 =
𝐷𝐸

𝐴𝐷
                         cos 𝛽 =

𝐷𝐸

2𝑎
 

                                                𝐷𝐸 = 2𝑎 cos 𝛽 

                                                    𝐹𝐶 = 2𝑎𝑐𝑜𝑠𝛽 

 

  𝐴𝐵 = 𝐸𝐹                                                                            ) ב לב    י זו ו   ל  לעו    דיו   וו( 

 

        𝐴𝐵 + 𝐷𝐶 = 6𝑎      

 

𝐴𝐵 + 𝐷𝐸 + 𝐹𝐶 + 𝐸𝐹 = 6𝑎 

2𝐴𝐵 + 4𝑎 cos 𝛽 = 6𝑎 

2𝐴𝐵 = 6𝑎 − 4𝑎 cos 𝛽  / ∶ 2                                                                                                                              

𝐴𝐵 = 3𝑎 − 2𝑎 cos 𝛽    

𝐴𝐵 = 𝑎(3 − 2 cos 𝛽)   

 

 

𝐴𝐵                           . ב  = 𝑎(3 − 2 cos 𝛽)  , 𝐴𝐷 = 2𝑎                          

 

                                                            :𝑎/     𝑎(3 − 2 cos 𝛽) = 2𝑎 

3 − 2 cos 𝛽 = 2                 

2 cos 𝛽 = 1                

cos 𝛽 =
1

2
          

𝛽 = 60°          

 

 

∢𝐴𝐷𝐶 = ∢𝐵𝐶𝐷 = 60° , ∢𝐴𝐵𝐶 = ∢𝐷𝐴𝐵 = 180° − 60° = 120° 
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       .                                                                  𝑆∆𝐷𝐴𝐵 =
1

2
∙ 𝐴𝐷 ∙ 𝐴𝐵 ∙ sin ∢𝐵𝐴𝐷 

𝐴𝐷 = 2𝑎 , 𝐴𝐵 = 2𝑎  , ∢𝐵𝐴𝐷 = 120°                                                              

 

𝑆∆𝐷𝐴𝐵 =
1

2
∙ 2𝑎 ∙ 2𝑎 ∙ sin 120° = √3𝑎2                            

                       𝑎2 = 16            𝑎 = 4          (𝑎 > 0)                 √3𝑎2 = 16√3 

 

𝐴𝐷 = 𝐴𝐵 = 𝐵𝐶 = 2𝑎 = 8 

𝐷𝐶 = 𝐷𝐸 + 𝐹𝐶 + 𝐸𝐹 = 2𝑎 cos 60° + 2𝑎 cos 60° + 𝑎(3 − 2 cos 60°) = 4𝑎 = 16 
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       תרגיל 4

𝑓(𝑥)  ו ה הפו   יה :          = 4√𝑥 − 𝑎𝑥       ,𝑎    . פר טר 

        

 א.   א א    ו  הה דרה  ל הפו   יה.        

𝑥  ו : ה  י  ל רף הפו   יה ב  ודה  בה        =  .   𝑥 -  ביל ל יר ה 1

 .   𝑎ב.   א א        

 (.   א א    ודו  ה י ו   ל הפו   יה ע  ה ירי .  1 . )      

 (.   א א   יעורי   ודו  ה י ו   ל הפו   יה ו ו  .  2)          

 והירידה  ל הפו   יה.   ההעליי(.   א א    ו י 3)          

 (.  רטט   י ה  ל  רף הפו   יה.  4)          

𝑔(𝑥)ד.    ו ה הפו   יה          =
𝑓(𝑥)

𝑚
𝑦עבורו הי ר  𝑚.   א  הו ערכו  ל   = 4  

𝑔(𝑥)   (𝑚  ל רף הפו   יה   י            > 0  . ) 

   

 

𝑥√  ו  ה דרה :   א.        ≥ 0            𝑥 ≥ 0  

  

 .  0, ולכ  ער    זר  הפו   יה ב  וד  ה  ה הוא  0 יפועו   – 𝑥 -י ר ה  ביל ל יר ה   . ב      

 

                                                                                                𝑓′(1) = 0 

                                                                                     𝑓′(𝑥) =
4

2√𝑥
− 𝑎                      

                                        𝑓′(1) =
4

2√1
− 𝑎 = 0                 2 − 𝑎 = 0                 𝑎 = 2     
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𝑥                                            :           4√𝑥(.   י ו  ע   יר  1 . )      − 2𝑥 = 0 

                                                                                         4√𝑥 = 2𝑥    /  ( )2 

                                                                                                  16𝑥 = 4𝑥2 

          (0,0)  , (4,0)                    𝑥 = 0   , 𝑥 = 4                      4𝑥2 − 16𝑥 = 0 

 

𝑦                                      :𝑓(0)  -  י ו  ע   יר ה                = 4√0 − 2 ∙ 0 = 0 

                                                        (0,0)    

 

          (2  . )𝑓′(𝑥) =
4

2√𝑥
− 2    /   2√𝑥   "                                                           

𝑓′(𝑥) =
4 − 4√𝑥

2√𝑥
                                                                       

4 − 4√𝑥 = 0                                                                              

4√𝑥 = 4     /   ( )2                                                                    

16𝑥 = 16                    𝑥 =            ודה    ודה  ל י ו               1

 

3 1 0.5 0 𝑥 
− 0 +  𝑓′(𝑥) 

  
𝑚𝑎𝑥 
 
 

   
     𝑚𝑖𝑛   ב  ה 

𝑓(𝑥) 

 

 

𝑓(0) יעורי   ודו  ה י ו  :              = 0  , 𝑓(1) =  (1,2)     י ו     ,  (0,0)   י י ו   ב  ה                      2

 

 ( ( בכדי ל  וא א    ו י העלייה והירידה :  2( .  יעזר בטבלה )   עיף ב)3)           

0עלייה :                        < 𝑥 < 𝑥ירידה :           1 > 1    . 
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 : 𝑓(𝑥)(.   רף הפו   יה  4)       

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 :   𝑔(𝑥) ל  רף הפו   יה   א כי    בל    י ה / כיווץ  𝑔(𝑥)ד.  רף הפו   יה     

𝟎  כא ר        < 𝒎 <   ערכי  כ    𝑔(𝑥)   בל    י ה א כי   ל  רף הפו   יה    𝑔(𝑥):  רף הפו   יה    𝟏

   פי   דלי   ל הפו   יה   𝑦  - ה       
1

𝑚
  ל   ודו  ה י ו  ו ו   לא     י .   𝑥  -.  יעורי ה 

𝒎כא ר          >   ערכי  כ    𝑔(𝑥)   בל  כיווץ א כי  ל  רף הפו   יה   𝑔(𝑥):  רף הפו   יה   𝟏

  ל   ודו  ה י ו  ו ו   לא     י .  𝑥  - יעורי ה   . 𝑚פי     ט י  ל הפו   יה   𝑦  - ה       

    

𝑦בכדי  הי ר          =   ל   וד  ה   י ו    𝑦  - , ער  ה 𝑔(𝑥)( י י  ל רף הפו   יה   0)  יפועו      4

 (.   0)ב  וד  ה   י ו  ער    זר  הפו   יה הוא   4   רי  להיו  ל הפו   יה         

      

   וד  ה   י ו  ב 𝑔(𝑥), ובכדי  ער  הפו   יה   2  הוא ב  וד  ה   י ו    𝑓(𝑥) ער  הפו   יה          

𝑚כלו ר :    𝑓(𝑥)א  ערכי הפו   יה   2, י  לה דיל פי  4יהיה          =
1

2
            𝑔(𝑥) =

𝑓(𝑥)
1

2

= 2𝑓(𝑥) 
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 5תרגיל 

𝑓(𝑥)  ו ו    י הפו   יו  :    =
1

𝑥2
− 𝑎  ו-  𝑔(𝑥) =

4𝑥−4

𝑎𝑥
      ,𝑎   .פר טר טבעי 

 (.   א א    ו  הה דרה  ל   י הפו   יו .  1א. ) 

 ב יד  ה ור  א  הא י פטוטו  ה  בילו  ל ירי   ל   י הפו   יו .   𝑎(. הבע בא  עו   2)     

 ובי  הא י פטוטה   𝑓(𝑥) ל הפו   יה  𝑥 -  ו : ה ר   בי  הא י פטוטה ה  בילה ל יר ה 

 י ידו .   5הוא  𝑔(𝑥)ו   יה   ל הפ 𝑥 -ה  בילה ל יר ה 

 )   א א  כל האפ רויו ( .   𝑎ב.   א א   

𝑎  ו :    = 1  . 

  ל   י הפו   יו .   𝑥  -(.   א א  הא י פטוטו  ה  בילו  ל יר ה1 . ) 

 (.   א א    ודו  ה י ו   ל הפו   יו  ו ו   )א  י (. 2)     

 הפו   יו  ע  ה ירי  )א  י (. (.   א א   יעורי   ודו  ה י ו   ל   י 3)     

  ל   י הפו   יו  ו ו  .   ה  ודו  ה  ו פו ד.   א א   יעורי  

 ה.  רטט   י ה  ל   י הפו   יו .   

 

 

     ו  ה דרה :      .( 1)  . א     

                  𝑓(𝑥)          :𝑥2 ≠ 0              𝑥 ≠ 0 

                  𝑔(𝑥)         :𝑎𝑥 ≠ 0               𝑥 ≠ 0 

 

𝑥   (. לפי   ו  הה דרה  ל   י הפו   יו  ,הי ר2)          =  הוא א י פטוטה א כי   ל   י     0

 הפו   יו  .                

 א י פטוטה אופ י  :                 

 𝑓(𝑥)                                  )לא ר  כ ה   ו ף(                         :𝑔(𝑥) =
1

𝑥2 − 𝑎 =
1−𝑎𝑥2

𝑥2 

                        𝑥 → ±∞       𝑦 → −
𝑎𝑥2

𝑥2
→ −𝑎                      𝑦 = −𝑎          

ב ו ה וב כ ה     על  ה ז ה ה בוהה זהה                                                     

 

 

 



 כתב: לי אשר 

14 
 עובד לב ארי: הדרכה 

 

 

               𝑔(𝑥)                               :𝑦 =
4

𝑎
                      𝑦 →

4𝑥

𝑎𝑥
→

4

𝑎
      𝑥 → ±∞ 

 ב ו ה וב כ ה  על  ה ז ה ה בוהה זהה                                                   

 

 

                     .  ב        
4

𝑎
+ 𝑎 = 5 

 )י  ל י  לב  ה ר   בי  הא י פטוטה                  

                   𝑦 = −𝑎 לבי    יר ה-  𝑥   הוא𝑎  )  י ידו   . 

  

 לא ר  כ ה   ו ף   בל :                    

                                               4 + 𝑎2 = 5𝑎   

                                         𝑎2 − 5𝑎 + 4 = 0   

                             𝑎 = 1    𝑎 = 4             
           

 

𝑎  יב   .    ( 1)   .         =    בל :   1

𝑓(𝑥)   :𝑦הא י פטוטה האופ י   ל                                                     = −𝑎 = −1     

𝑔(𝑥)    :𝑦הא י פטוטה האופ י   ל                                            =
4

𝑎
=

4

1
= 4   . 

                                          

 )א  י ( :   𝑓(𝑥)  יא    ודו  ה י ו   ל    .  ( 2)           

𝑥 פ ל לפי   ו  הה דרה                                       = 0                       𝑓′(𝑥) =
0−2𝑥

𝑥4
=

−2𝑥

𝑥4
 

                               

                          לפו   יה אין   ודו   י ו   

 

 

 

 

 

 

 

𝑦 =
4

𝑎
 

𝑦 = −𝑎 
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והירידה:   ה ל ור  ה עיף הא רו   )  רטוט   י ה(  ע ה טבלה ב טרה לבדו  א    ו י העליי          

 

𝑥 −2 0 4 
𝑓′(𝑥) +  − 

𝑓(𝑥)  
 

  

 

 

 )א  י ( :  𝑔(𝑥)  יא     ודו  ה י ו   ל          

𝑔′(𝑥)         ב  ו  ה דר ה     𝑥  ודו   י ו  והיא עולה לכל  אין לפו   יה             =
4⋅𝑥−(4𝑥−4)

𝑥2
=  

4

𝑥2
  

 

𝑥     יובי לכל                                                                                             ≠ 0 

 

         (3)   .   𝑓(𝑥)    י ו  ע   יר ה    :-  𝑥                                       :
1

𝑥2 − 1 = 0   

     
1

𝑥2 = 1                                                                                               

                                           𝑥2 = 1 

(−1,0)    ,   (1,0)                                   𝑥 = −1    ,     𝑥 = 1 

 

𝑥: אי   )לפי   ו  הה דרה     𝑦 י ו  ע   יר                               ≠ 0   . ) 

   

                    𝑔(𝑥) י ו  ע   יר ה    : -  𝑥    : 

 

                                (1,0)                   𝑥 = 1                   4𝑥 − 4 = 0               
4𝑥−4

𝑥
= 0 

   

𝑥: אי   )לפי   ו  הה דרה     𝑦 י ו  ע   יר                               ≠ 0   . ) 
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   ווה בי    וואו    י הפו   יו  בכדי ל  וא א  ה  ודו  ה  ו פו  :     .ד       

 

                                                /  𝑥2   ∶   "     
4𝑥−4

𝑥
=

1

𝑥2
− 1 

𝑥(4𝑥 − 4) = 1 − 𝑥2            

4𝑥2 − 4𝑥 = 1 − 𝑥2             

5𝑥2 − 4𝑥 − 1 = 0               

 𝑥 = −
1

5
           𝑥 = 1 

 

                          𝑓(1) = 0 , 𝑓 ( 
1

5
 ) = 24                (1,0)   , (−

1

5
, 24) 

 

 

             ה.         

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝑦 = −1 

𝑦 = 4 
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 הוראות לנבחן: 

 

 ושאים:  שאלות בנ 5בבחינה  -

   . (  1,2)שאלות  שתי שאלות  -  גאומטריה 

 .  ( 3)שאלה  שאלה אחת   – טריגונומטריה 

 .  (  4,5)שאלות  שתי שאלות    -  פולינום, מנה ושורש  תחשבון דיפרנציאלי של פונקציי

 ! שאלות בלבד  4עליך לבחור 

 דקות.   160 -משך הבחינה -
 

 !  בהצלחה

 

 

 פרק ראשון : גאומטריה וטריגונומטריה במישור  

 

 נמצאות על הצלעות  𝐹 -ו 𝐷   ,𝐸.  הנקודות  1

      𝐴𝐵   ,𝐵𝐶 ו- 𝐴𝐶   של משולש𝐴𝐵𝐶  ,בהתאמה 

 .  𝐶𝐸𝐷𝐹כך שנוצר דלתון       

 

𝐵𝐶א. הוכח:        ∙ 𝐴𝐷 = 𝐴𝐶 ∙ 𝐵𝐷  . 

 נחתכים בנקודה  𝐶𝐸𝐷𝐹אלכסוני הדלתון       

      𝐺   . 

נתון:       
𝐺𝐹

𝐵𝐷
=

3𝐸𝐺

2𝐴𝐷
  . 

ב.  חשב את היחס       
𝐵𝐶

𝐴𝐶
   . 

𝐸𝐶ג. הוכח:        = 2𝐴𝐹 − 3𝐵𝐸    . 
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3. 𝐴𝐶   קוטר במעגל שרדיוסו𝑅   המיתר .𝐹𝐸 

 .   𝐻נקודה   𝐴𝐶חותך את הקוטר     

 .  𝐴𝐸נמצאת על המשך המיתר   𝐵הנקודה      

𝐸𝐹𝐶∢נתון :       = ∢𝐴𝐵𝐶   . 

𝐴𝐸א. הוכח :      = 𝐸𝐵   . 

𝐸𝐹𝐶∢נתון:      = 30°   . 

 את שטח המשולש   𝑅ב. הבע באמצעות     

  ∆𝐴𝐶𝐵       . 

 כך ש:   𝐵𝐶נמצאת על הקטע   𝐺הנקודה     

 𝐸𝐺 ∥ 𝐴𝐶 ,   𝐸𝐺 = 4     . 

 .    𝐴𝐶𝐵∆ג. חשב את שטח המשולש    

 

 

𝐴𝐵𝐶𝐷  (  (𝐴𝐷. לפניך טרפז שווה שוקיים  3 = 𝐵𝐶  10שהיקפו𝑎    . 

     𝐸   נקודה על הבסיס𝐷𝐶   :כך ש𝐴𝐸 ⊥ 𝐷𝐶   . 

𝐴𝐷נתון בנוסף :       = 2𝑎   ,∢𝐴𝐷𝐸 = 𝛽   . 

𝐴𝐵א. הוכח :        = 𝑎(3 − 2 cos 𝛽)     . 

𝐴𝐵ב. נתון :       = 𝐴𝐷   . 

 .   𝐴𝐵𝐶𝐷חשב את זוויות הטרפז          

𝑆∆𝐷𝐴𝐵ג. נתון:        = 16√3     . 

 .   𝐴𝐵𝐶𝐷מצא את אורכי צלעות הטרפז         
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 פרק שני : חשבון דיפרנציאלי של פונקציי ת פולינום, מנה ושורש 

 

𝑓(𝑥)תונה הפונקציה :  .   3 = 4√𝑥 − 𝑎𝑥       ,𝑎    . פרמטר 

 א. מצא את תחום ההגדרה של הפונקציה.        

𝑥נתון: המשיק לגרף הפונקציה בנקודה שבה        =  .   𝑥 -מקביל לציר ה 1

 .   𝑎ב. מצא את       

 (. מצא את נקודות החיתוך של הפונקציה עם הצירים.  1ג. )      

 (. מצא את שיעורי נקודות הקיצון של הפונקציה וסוגן.  2)          

 והירידה של הפונקציה.   ההעליי(. מצא את תחומי 3)          

 (. שרטט סקיצה של גרף הפונקציה.  4)          

𝑔(𝑥)ד.  נתונה הפונקציה          =
𝑓(𝑥)

𝑚
𝑦עבורו הישר  𝑚. מצא מהו ערכו של   = 4  

𝑔(𝑥)   (𝑚משיק לגרף הפונקציה             > 0  . ) 

 

 

𝑓(𝑥)נתונות שתי הפונקציות :  .   4 =
1

𝑥2
− 𝑎  ו-   𝑔(𝑥) =

4𝑥−4

𝑎𝑥
     ,𝑎   .פרמטר טבעי 

 (. מצא את תחום ההגדרה של שתי הפונקציות.  1א. )      

 במידת הצורך את האסימפטוטות המקבילות לצירים של שתי   𝑎(. הבע באמצעות 2)          

 הפונקציות.                  

 ובין האסימפטוטה   𝑓(𝑥)של הפונקציה  𝑥 -נתון: המרחק בין האסימפטוטה המקבילה לציר ה      

 יחידות.   5הוא  𝑔(𝑥)של הפונקציה   𝑥  -המקבילה לציר ה      

 ) מצא את כל האפשרויות( .  𝑎ב. מצא את        

𝑎נתון:         = 1   . 

 של שתי הפונקציות.  𝑥 -(. מצא את האסימפטוטות המקבילות לציר ה1ג. )       

 (. מצא את נקודות הקיצון של הפונקציות וסוגן )אם יש(.  2)           

 ונקציות עם הצירים )אם יש(. (. מצא את שיעורי נקודות החיתוך של שתי הפ3)           

 של שתי הפונקציות וסוגן.   הנקודות המשותפותד. מצא את שיעורי        

 ה. שרטט סקיצה של שתי הפונקציות.         


